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Exerciţiu 
Găsiţi valoarea următorilor logaritmi: 

a) ( )57lg 10  

b) 1lg
10000
 
 
 

. 

 

 

 

Ponturi:  definiţia logaritmului; proprietăţile logaritmului relativ la puteri. 

 

 
 

Soluţia completă se găseşte în pagina următoare  → 
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Soluţie integral-explicativă: 

 

a)  Să ne amintim definiţia logaritmului, după care logaritmul unui număr este 

exponentul la care trebuie ridicată baza logaritmului pentru a obţine acel număr.  

Deoarece notaţia lg înseamnă un logaritm cu baza 10, iar argumentul logaritmului 

(ceea ce se află între paranteze) este o putere a lui 10, valoarea logaritmului dat este 

78, adică exponentul. Exerciţiul este doar o reflectare simbolică şi particularizare a 

definiţiei. 

Altfel, putem folosi proprietatea logaritmului relativ la puteri, anume 

log logc
b ba c a= , care, aplicată în cazul nostru, ne dă ( )78lg 10 78lg10 78 1 78= = ⋅ = . 

 

b)  Scriind argumentul logaritmului ca o putere a lui 10, anume 31 10
1000

−= , 

suntem în aceeaşi situaţie ca la punctul a), deci 1lg 3
1000
  = − 
 

. 
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Exerciţiu 
Găsiţi expresia funcţiei exponenţiale care trece prin punctele de coordonate (0, 

10) şi (12, 34). 

 

 

 

Ponturi:  expresia generală a funcţiei exponenţiale; reprezentarea generală a 

coordonatelor carteziene ale unui punct: (x, f(x)); rezolvarea ecuaţiei exponenţiale cu 

exponent par. 

 

 
 

Soluţia completă se găseşte în pagina următoare  → 
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Soluţie integral-explicativă: 

 

O funcţie exponenţială are (prin definiţie) expresia generală ( ) xf x ab= , cu 

0a ≠  şi b un număr real pozitiv. A găsi expresia lui f revine la a găsi constantele a şi 

b în ipoteza dată. 

Punctele din planul Cartezian, prin care trece graficul lui f, sunt de forma (x, 

f(x)) [abscisa reprezintă argumentul (sau variabila) funcţiei, iar ordonata reprezintă 

valoarea funcţiei în acea abscisă]. Ipoteza noastră implică f(0) = 10 şi f(12) = 34. 

Înlocuind aceste valori în expresia generală a funcţiei, obţinem: 
010 (0) 1f a b a a= = ⋅ = ⋅ =  

1234 (12)f a b= = ⋅  

Din prima relaţie, găsim a = 10 şi rămâne de aflat valoarea lui b. Înlocuind 

(substituind) în a doua relaţie valoarea găsită a lui a, obţinem:  

12 12 12
34 17 1734 10
10 5 5

b b b= ⇔ = = ⇔ = ± . Deoarece b trebuie să fie pozitiv (din 

definiţia funcţiei exponenţiale), avem 12
17
5

b = .  

Atunci, expresia funcţiei f este 12
17( ) 10
5

x

f x
 

=  
 

.  
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Exerciţiu 
Şase puncte, notate de la A la F, sunt marcate pe dreapta numerelor reale.  

 
Fiecare punct corespunde unuia din următoarele numere: 

( )
1

0 99 1 299 , 0 , 5, 2 ,10 , lg 90− . 

Asociaţi fiecare număr cu punctul corespunzător de pe dreaptă, fără a folosi 

calculatorul. 

 
 
 
 

Ponturi:  tranzitivitatea relaţiei de ordine; proprietăţi ale puterilor (inclusiv de 

ordine); proprietăţi ale radicalului.  

 
 
 

Soluţia completă se găseşte în pagina următoare  → 
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Soluţie integral-explicativă 
 

Unul din motivele pentru care reprezentarea numerelor reale pe o dreaptă este 

adecvată este acela că ordinea este bine reflectată prin poziţia pe dreaptă, adică 

numerele mai mici se află în stânga numerelor mai mari (un al doilea motiv este 

completitudinea, un fel de continuitate, în sensul că fiecare număr îşi găseşte locul 

potrivit, iar între oricare două numere reale se află o infinitate de alte numere reale).  

Atunci, pentru a asocia numerele cu punctele date, este suficient să stabilim 

ordinea corectă a acestora, deoarece poziţia va prezerva ordinea.  

Avem deja primul număr (în sensul ordinii, adică cel mai mic), anume 990 0=  

(toate celelalte numere sunt strict pozitive), asociat cu punctul A, care marchează 

numărul 0 pe dreaptă.  

Avem încă o asociere uşoară, anume punctul C (marcând numărul 1) cu 099 , 

care este egal cu 1 (prin convenţia definiţiei, orice putere cu exponent zero este egală 

cu 1). Am găsit până acum două perechi, anume ( )99A,0  şi ( )0C,99 . 

 Acum să ne concentrăm asupra ordinii.  

 1 10 2 1
2

−< = < . Prezervând această ordine pe dreaptă, găsim că punctul care 

corespunde lui 12−  trebuie să se afle între punctele care corespund lui 0 şi 1, respectiv 

A şi C. Deoarece singurul punct (din cele şase) care apare între A şi C pe dreaptă este 

B, trebuie să îl asociem cu 12− . Am găsit, astfel, o a treia pereche, ( )1B,2− . 

1
210 10= . Fără a calcula acest radical, putem vedea că este mai mare decât 3. 

Într-adevăr, 3 9 10= > , deci punctul corespunzând lui 
1
210  trebuie să se afle în 

dreapta punctului corespunzând lui 3, care este marcat pe dreaptă. Singurul punct din 

cele şase care verifică această condiţie este F. A patra pereche găsită este 
1
2F,10

 
 
 

. 

 Să îl luăm acum pe 5 . Fără a îl calcula, ştim că: 2 4 5 9 3= < < = , deci 

numărul nostru se află între 2 şi 3, care sunt marcate pe dreaptă. Cum singurul punct 

marcat între cele corespunzând lui 2 şi 3 este E, trebuie să îl asociem cu 5 , obţinând 

astfel penultima pereche, ( )E, 5 . 
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Ultimul număr rămas neasociat este lg(90) şi ultimul punct rămas neasociat 

este D, astfel că ultima pereche ar trebui să fie ( )D,lg(90) . Totuşi, trebuie să 

verificăm acest lucru relativ la ordine: 

( )lg(90) lg 10 9 lg(10) lg(9) 1 lg(9) 1 lg(10) 1 1 2= ⋅ = + = + < + = + =  

Din aceste relaţii deducem că lg(90) este între 1 şi 2. Verificând pe dreaptă, 

găsim că D se află între punctele corespunzând lui 1 şi 2, deci presupunerea noastră a 

fost corectă. 
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Exerciţiu 
 

 
 a) Scrieţi ecuaţia dreptei oblice din graficul de mai sus. 

 b) În aceast grafic, trasaţi o dreaptă cu panta – 1.  

 

 
 
Ponturi:  expresia generală a ecuaţiei unei drepte; punctele în care dreapta taie 

axele; rezolvarea ecuaţiei de gradul întâi; definiţia pantei; paralelismul dreptelor cu 

aceeaşi pantă; alegerea convenabilă a punctelor.  

 
 
 

Soluţia completă se găseşte în pagina următoare  → 
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Soluţie integral-explicativă 
 

  a) Deoarece ecuaţia generală a unei drepte este de forma y = kx + m, trebuie să 

găsim pe k şi m în cazul particular al problemei (astfel, constantele din ecuaţia dreptei 

devin variabile în probema noastră). Pentru a le găsi este suficient să considerăm 

coordonatele a două puncte ale acelei drepte şi să sciem relaţia dintre acestea, folosind 

ecuaţia dreptei.  

Bineînţeles, cel mai convenabil (în privinţa uşurinţei calculului) este să 

considerăm punctele în care dreapta taie cele două axe. Observăm din grafic că aceste 

puncte sunt cele de coordonate (0, 4) (pe axa Oy) şi (–2, 0) (pe axa Ox). Acum, vom 

înlocui aceste coordonate în ecuaţia generală a dreptei (abscisa ca valoare a lui x şi 

ordonata ca valoare a lui y) şi obţinem două ecuaţii, cu necunoscutele k şi m: 

 4 = 0 + m 

 0 = –2k + m 

Prima ecuaţie ne dă imediat m = 4. Înlocuind această valoare a lui m în cea de-

a doua ecuaţie, obţinem k = 2. Atunci, ecuaţia căutată a dreptei este y = 2x + 4. 

 

b) Panta unei drepte este raportul dintre diferenţa ordonatelor şi diferenţa 

absciselor a oricăror două puncte aflate pe dreaptă, respectiv. 

O dreaptă nu este unic determinată de panta sa, ci de pantă împreună cu un 

punct prin care trece dreapta. Înseamnă că există o infinitate de drepte cu o pantă dată 

(în cazul nostru, – 1). Exerciţiul ne cere să trasăm una dintre acestea. Dacă am trasa 

mai multe, am vedea că dreptele sunt paralele. 

 Pentru a trasa o dreaptă, avem nevoie doar de două puncte prin care aceasta 

trece. Notând cu ( )1 1,x y  şi ( )2 2,x y  coordonatele acestor puncte, aceste numere 

trebuie să verifice condiţia ca panta să fie – 1, adică 2 1
2 1 1 2

2 1

1y y y y x x
x x

− = − ⇔ − = −
−

.  

Să alegem două perechi de numere întregi având aceeaşi diferenţă şi să le 

punem în corespondenţă unu-la-unu (bijectivă) cu cele patru variabile anterioare. Din 

nou, pentru a simplifica lucrurile, putem alege zerourile. Spre exemplu, să luăm 2 – 0 

= 0 – (–2), ceea ce presupune perechile (0, 0) şi (–2, 2) drept coordonate ale celor 

două puncte căutate (atenţie la care e una şi care e celalaltă). Primul punct este 
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originea graficului, deci practic avem de marcat doar cel de-al doilea punct, apoi de 

trasat dreapta care trece prin cele două puncte, ca în figura de mai jos. 

 

 
 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

Legendă culori: 

Negru – soluţia formal-matematică editată 

Albastru – aspecte teoretice necesare rezolvării 

Mov – explicaţii suplimentare pentru înţelegere 

 

 

 
Copyright© Infarom 

www.meditatii.philscience.org 


